Fuggvenyegyenletek

A feladatmegoldd szeminariumon megbeszélésre keriil a manapsag versenyeken egyre
tobbszor el6forduld egészrész es tortrész egyenletek megoldasi modszerei, Gtletei.

Az eléadason a kovetkez6 feladatok megoldaséra kerll sor (tébbek kozott):
2f(x)+3f(x-1)=4x -1 (polinom!)
f(x)- f(-x)=x
fll-x)+2f(L+x)=x+3

f(x2+x+1)+2f(x2—x+1):3x2—x+6

ng19+2f(x):x—1, x10
eXg
f(x)+kx2f§19=L x1010<k®21
eXg X+1

(1-x)f(x)+2xf (1-x)=-3x* +4x +1
f(x+1)£x£ f(x)+1
F(x+y) - T(x-y)=4xy

xf (y)+ yf (x)= (x + y?) £ (x)f (y)



A feladatok lehetséges megoldasi médjai kdzil nézzink egyet:

Oldjuk meg a kovetkezé flggvényegyenleteket a valds szamok leheté legbdvebb
részhalmazan!

f(x)+kx2f§19:L x10;-1 O<k?21
Megoldas

Legyen x=a és x = 1 helyettesitések, ahol a 1 0; -1:
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Az elsd egyenlet vonjuk ki a masodik egyenlet ka®-szeresét kapjuk, hogy

2
- k2)f (a) =2 _ ka® _a(l-ka)
a+l a+l a+l
f(a)

a(l— ka)
f(x)= ( x(1 - kx)

(a+1)L-«?)
x+1L-k?)
Ellenérzés

F(x)+loc FEL0= L~ ko) Ty G — Xp
) Exp (x+1-Kk2) %1 0 - c2)

=13
_ x(l— kx) T kol (x - k) _ x(l— kx) kx (x - k) _
(x+1)h-k?) 7 x@+x)i-Kk?) (x+1)-k?) T @+x)o-k?)

:x(l—kx)+kx(x—k):x—kx2+kx2—k2x: x(l—kz) _ X
(x+1)fL-«?) (x+1){L-k2) ~ (x+2)h-k?) x+1

Szoldatics Jozsef

Szilagyi Erzsébet Gimnazium
Budapest



