Indukcidbuktat6? Nem! Megy ez indukcidval is!

A Matematika Tanitasa XIX. évfolyam (2011) 3. szamaban jelent meg Kovéacs Béla tollabdl egy cikk,
melyben a 20. Nemzetkdzi Matematika Verseny egyik feladatanak a megoldasa soran jutott arra a
kovetkeztetésre, hogy a feladat teljes indukcio felhasznalasaval nem oldhaté meg. A feladat téle
szarmazik és igy hangzik:
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En most szeretnék a feladatra egy teljes indukcios megoldast adni. Az emlitett cikkben szerepel a
szerz6 eredeti megoldasa.

Amikor talalkoztam legelészor a feladattal, mar akkor furcsa volt nekem. Valahogy hianyérzetem volt,
hianyzott valami a baloldalrél, mintha egy tag oda még elférne. Ennek a tagnak az alakja —
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Szamitsunk ki tagokat, hogy mennyi is hianyzik az 1-ig!
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A hianyt vizsgalva és azokat ,,valamilyen szabalyos” alakba irva:
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Ezt bizonyitsuk teljes indukcidval!
. rész, vizsgaljuk meg az elsé értékeket. Ez megtortént az eldbb.

1. rész, tegyk fel, hogy n =k -ig igaz, hogy
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I11. rész, nézzilkk n =k +1-re a bal oldalt és alakitsuk. K6zben hasznaljuk az indukcids feltevést
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Es ezzel készen is vagyunk!

=1+2"y

:1+2 k+1 _\I k+1
2"+ -1

A cikkben szerepel a feladat altalanositasa is. Az elébb leirt médon az is megoldhat6 teljes
indukcioval:
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